Ongelmanratkaisua yhtdloilla

Tassd materiaalissa on kuusi kolmen yhtdlon sarjaa, jotka on tarkoitettu kaytettavaksi
ongelmanratkaisutehtdvina oppilaspareille tai ryhmille. Niita voi luontevasti kayttda esimerkiksi silloin, kun
oppitunnilla tuntuu jaavan ylimadardista aikaa. Niitd voi myos kayttad systemaattisesti ja suunnitellusti
yhtdsuuruusmerkin ja muuttujan kasitteen merkityksen hahmottamiseksi. Opettajan johtama, koko luokan
yhteinen keskustelu on tarkeda naiden merkitysten sisaistdmisessa.

Taman materiaalin tehtavasarjat eroavat kuitenkin oppikirjoissa esiintyvista tehtavista siina, etta yhtaloita ei
voi mielekkdadsti tulkita kdyttden yhtdsuuruusmerkin operationaalista merkitysta: yhtasuuruusmerkki
tarkoittaa sita, etta sen jdlkeen tule vastaus. Tehtdvien avulla voidaan auttaa oppilaita hahmottamaan
yhtdsuuruusmerkin strukturaalista merkitysta: sen molemmilla puolilla olevilla lausekkeilla on sama arvo.
Tehtavasarjojen kaksi ensimmaista yhtaloa tahtaavat aina tahan.

Yhtdlosarjojen kolmannella yhtalollé on aina useita ratkaisuja, itse asiassa dareton madra ratkaisuja. Niiden
kohdalla on tarkead ensin etsid muutamia konkreettisia ratkaisuja, mutta myds miettiG mitka kaikki luvut
toteuttavat yhtdlén. Esimerkiksi yhtdlé &)= B + 5 toteutuu, kun siili on 2 ja kameleontti on 7, kun siili on 5 ja
kameleontti on 10, kun siili on 4,5 ja kameleontti on 9,5 jne. Eli yhtdlo6 toteutuu aina, kun kameleontti on viisi
suurempi kuin siili. Kameleontin arvo riippuu siilin saamasta arvosta ja siilin arvo kameleontin saamasta arvosta.
Ne ovat yhdessd vaihtelevat muuttujat.



Yhtdlossd &) + B = & kameleontti esiintyy kahdessa eri paikassa. Néisséd eri paikoissa se kuitenkin edustaa
aina samaa lukua kerrallaan. Kameleontti voi tdssd yhtdlossa olla mikéa tahansa luku, mutta siilin taytyy olla
nolla. Kameleontti on yleinen luku ja siili on yhteenlaskun neutraalialkio nolla. Yhtdlé tarkoittaa, ettd kun mihin
tahansa lukuun lisataan nolla, niin tulos on aina se luku itse.

Yhtéléssd @ - () = (> - @) omena ja appelsiini edustavat mitd tahansa lukua eli kumpikin ovat yleisié
lukuja. Omenat tarkoittavat aina kerrallaan samaa lukua, samoin appelsiinit. Témd yhtdl6 itse asiassa
ilmaisee yleisessd muodossa kertolaskun vaihdannaisuuden. Esimerkiksi 2 -3 =3-2jal12-3,5=3,5-12
jne. Yleinen sGdnté esitetadn useimmiten kirjainten avulla seuraavastia -b =b - a.

Yhtdléssd = + €Y = 20 auto ja jalkapallo ovat yhdessd vaihtelevia muuttujia. Yhtdlossd €5 = € - )
sieni on yleinen luku ja timantti on kertolaskun neutraalialkio 1. Mika tahansa luku kerrottuna yhdella on
tama luku itse.

Ja yhtaldssa 0 = - 0 etana on mika tahansa eli yleinen luku. Mika tahansa luku kertaa nolla on yhta
suuri kuin nolla.

Ylléd mainittuja nimityksid ei tarvitse opettaa lapsille, mutta niiden roolista on hyva keskustella. Opettaja voi
kayttaa eri tyylisid yhtaloité haluamallaan tavalla. Hén voi vaikkapa ndyttda samat yhtalot kahdella eri
tyylill tai sitten ndyttad kaikki eri tyylit samanaikaisesti. Ndiden ongelmasarjojen avulla voidaan myos
johdatella oppilaita kirjainsymbolin kayttéon yhtdldnratkaisussa.
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